Ejercicios 13

1) Calcular §(.r1 +y)) dx + 2xydy for C : x =cost, y = sint, 0 < t < 2.
c

i1) Calcular f(,rl +y)dx + 2xydy for C: x =cost, y=sint,0 <t <nx
c

iii) ;Existe un potencial F(x,y) para f(x,y)=yi-xj? En caso afirmativo, encuéntrese uno.

iv) Idem para 1.- f(x,y)=xi-yj y 2.- f(x,y)=xy?i+x3yj.

v) Sea f(x,y)=P(x,y)i+Q(x,y)j donde P(x,y)=-y/(x?+y?), Q(X,y)=x/(x?+y?) para todo (X,y)
excepto el origen, y C: x=cos t, y=sen t, O<=t<=2m. Probar que f admite un potencial (;cudl?). ;Es
verdad que fé f- dr = 0? ;Contradice esto algin resultado teérico?

vi) Usando el teorema de Green, calcular las integrales siguientes
l.- 95( (x> —=y")dx+2xydy siendo C la fronterade R ={(x,»):0<x<1, 2x* <y < 2x}

2.- é-‘fz}’d—* +2xydy  gsiendo Clafronterade R={(xy):0<x<1, x> <y<x)

3.- 95 2ydx-3xdy siendo C la cirunferencia x?+y?=1
C

4.- § (e +y)dx + (& + 22 dy siendo C el tridngulo de vértices (0,0), (4,0) y (0,4)
C -

vii) Demostrar que para cualquier curva simple cerrada y para cualesquiera constantes a, b,

éa dx+bdy = 0.
C

viii) Dada una regién R acotada por una curva simple cerrada C, demostrar que el drea de R,
cuando se recorre C en sentido positivo, es

1
A= —95 ydx = ggm'}-' == 95 xdy —ydx
C C 2 Jec



